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I.(១០ពិន្ទុ) គេមាន្ចំន្ួន្ក ំផ្លិច 3 1

2 2
a i= − ន្ិង 2 2 3b i= + ។ 

  ១.សរគសរចំន្ួន្ក ំផ្លិច a
b
ជាទម្រងពីជេណិត។   ២.សរគសរចំន្ួន្ក ំផ្លិច ;a bន្ិង a

b
ជាទម្រង់ម្តីគោណមាម្ត។ 

II.(១៥ពិន្ទុ) កនុងថ្នាក់គរៀន្រួយមាន្សិសាស ១៥នាក់ ដែលកនុងគនាោះមាន្សិសាសម្រ ស ៩នាក់ ន្ិងសិសាសម្សី ៦នាក់ ។ គេគម្ជើសគរើសសិសាស ៤នាក់
គោយចចែន្ាយជាតំណាងយកគៅសមាភាសន្៍ ។ រកម្រូបារចន្ម្ពឹតតិោរណ៍ខាងងគម្ោរ                                            

ក. ម្ក រសិសាសមាន្ទំង ៤នាក់ ស ទធដតជាសិសាសម្សី    ។                ខ. ម្ក រសិសាសមាន្ ៣នាក់ ជាសិសាសម្រ ស  ។                                                                                              
        េ. ម្ក រសិសាសមាន្ ៥០%ជាសិសាសម្សី ។                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                   

III.(១៥ពិន្ទុ) េណនាលីរីតចន្អន្ េរន្៍ខាងគម្ោរ៖  
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IV.(១៥ពិន្ទុ) េណនាអំងគតម្ោលខាងគម្ោរ៖  

   ក. 2

0
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sin cos

x
I dx

x x



=
+      ខ. 

1
2 2

0
2x xJ e e dx−= + +  

V.(១០ពិន្ទុ គេមាន្សរីោរឌីគផ្រ៉ង់ដសាយល ( ) : " 5 ' 6 0E y y y− + =  ។ 
១.គោោះម្ាយសរីោរ ( )E ។ 
២.កំណត់ចគរលើយរួយចន្សរីោរ ( )E ដែលអន្ េរន្៍ចគរលើយគនាោះមាន្ចំណុចររមាគសមើ 5 ម្តង់ 0x = ។ 

VI.(៣០ពិន្ទុ)  
 ១.គេមាន្សរីោរគអលីរ ( ) :E  2 24 4 8 4 0x x y y+ + − + = ។  
  ក.ចូរសរគសរសរីោរ  គៅជាទម្រង់សដង់ោ។ រួចកំណត់ ផ្ចិត កំពូល ន្ិង កំណំុររស់សរីោរគអលីរខាងគលើ។ 

  ខ.សង់ម្ោរចន្គអលីរគន្ោះ។ 

២.កនុងតម្រ យអរតូណមា ាល់មាន្ទិសគៅវិជជមាន្ ( ), , ,o i j k គេឲាយចំន្ ច ( ) ( ) ( )1,0,0 , 0,1,0 , 0,0,1A B C ។ 

  ក.រង្ហាញថ្ម្តីគោណ ABC  ជាម្តីគោណសរ័ងាស។ 
  ខ.េណនាផ្លេ ណចន្វ ិចទ័រ n AB AC=   រួចរកសរីោររលង់ ( )ABC ។ 
  េ.រកចមាងាយពីចំន្ ច ( )0,1,1D  គៅរលង់ ABC ។ 

VII.(៣៥ពិន្ទុ) គេឲាយ ( )f x ជាអន្ េរន្៍កំណត់ចំគ ោះ 0x  គោយ ( )
ln

1 2
x

f x
x

 
= +  

 
គ ើយមាន្ម្ោរ ( )C ។ 

  ក.េណនា ( )
0

lim
x

f x
+→

ន្ិង ( )lim
x

f x
→+

។ រួចកំណត់សរីោរអស ីរតូតឈរ ន្ិង គែកចន្ម្ោរ ( )C ។ 

  ខ.េណនា ( )'f x  ន្ិង សិកាាសញ្ញាចន្ ( )'f x ។ សង់តារាងអគេរភាពចន្ ( )f x ។ 
  េ.កំណត់កូអរគោគន្ចំណុចម្រសពវ A រវាងម្ោរ ( )C ន្ិង រនាទាត់ ( ) : 1D y = ។ 
  ឃ.កំណត់សរីោររនាទាត់ ( )L ដែលរ ោះន្ឹងម្ោរ ( )C ម្តង់ចំណុច A។ 

  ង.េណនា 1

2
f
 
 
 

។ សង់រនាទាត់ ( )L អស ីរតូត ន្ិង ម្ោរ ( )C គៅកនុងតម្រ យដតរួយ។( 2 0.7; ln 2 0.7
e
= = ) 

 
       



ែំគណាោះម្ាយ 

I. (១០ពិន្ទុ) មាន្ចំន្ួន្ក ំផ្លិច 3 1

2 2
a i= − ន្ិង 2 2 3b i= +  

១.(០៣ពិន្ទុ) សរគសរចំន្ួន្ក ំផ្លិច a
b
ជាទម្រងពីជេណិត 
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ែូចគន្ោះ 0
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b
= − ។ 

 ២.(០៧ពិន្ទុ) សរគសរចំន្ួន្ក ំផ្លិច ;a bន្ិង a
b
ជាទម្រង់ម្តីគោណមាម្ត 
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II.(១៥ពិន្ទុ) កនុងថ្នាក់គរៀន្រួយមាន្សិសាស ១៥នាក់ ដែលកនុងគនាោះមាន្សិសាសម្រ ស ៩នាក់ ន្ិងសិសាសម្សី ៦នាក់ ។ គេគម្ជើសគរើសសិសាស ៤នាក់
គោយចចែន្ាយជាតំណាងយកគៅសមាភាសន្៍ គនាោះចំន្ួន្ករណីអចគសមើន្ឹង 

( ) ( )
( )
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15,4 15 13 7 1365
15 4 !4! 11!4!

n S C
   

= = = =   =
−

   

ក. ម្ក រសិសាសមាន្ទំង ៤នាក់ ស ទធដតជាសិសាសម្សី 
តាង ( )n A  ចំន្ួន្លករណីដែលម្ក រសិសាសមាន្ទំង ៤នាក់ ស ទធដតជាសិសាសម្សី 

គោយសិសាសម្សីសរ រមាន្ចំន្ួន្៦នាក់ គនាោះគយើងបាន្ ( ) ( )
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គយើងបាន្ ( )
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= = = = =
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 ែូចគន្ោះ ( ) 0.01P A = ។ 
ខ. ម្ក រសិសាសមាន្ ៣នាក់ ជាសិសាសម្រ ស 
តាង ( )n B  ចំន្ួន្លករណីដែលម្ក រសិសាសមាន្ ៣នាក់ ជាសិសាសម្រ ស 
គោយសិសាសម្រ សសរ រមាន្ចំន្ួន្៩នាក់ ន្ិង សិសាសម្សីចំន្ួន្៣នាក គនាោះគយើងបាន្ ( ) ( ) ( )9,3 6,1n B C C=   
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n B C C=  =  =    =
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គយើងបាន្ ( )
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3 4 7 6 24
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 ែូចគន្ោះ ( ) 0.36P B = ។ 
        េ. ម្ក រសិសាសមាន្ ៥០%ជាសិសាសម្សី                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                
  តាង ( )n C ជាចំន្ួន្ករណីដែលគម្ជើសគរើសបាន្៥០%ជាសិសាសម្សី ដែលគយើងមាន្សិសាសម្រ ស៩នាក់ ន្ិង  
  ម្សី៣នាក់គនាោះគយើងបាន្ 
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 ែូចគន្ោះ ( ) 0.39P C = ។     
III.១.េណនាលីរីត  

ក.(០៥ពិន្ទុ) 
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ខ.(០៥ពិន្ទុ) 
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IV.(១៥ពិន្ទុ) េណនាអំងគតម្ោលខាងគម្ោរ៖  
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ខ. 
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    ែូចគន្ោះ 
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V.(១០ពិន្ទុ គេមាន្សរីោរឌីគផ្រ៉ង់ដសាយល ( ) : " 5 ' 6 0E y y y− + =  ។ 
១.គោោះម្ាយសរីោរ ( )E  
" 5 ' 6 0y y y− + = សរីោរសមាគាល់មាន្រាង ( )( )2

1 25 6 0 2 3 0 2, 3r r r r r r− + =  − − =  = =  
គនាោះគយើងបាន្ 2 3 , ,x xy Ae Be A B IR= +   

ែូចគន្ោះ 2 3 , ,x xy Ae Be A B IR= +  ។ 
២.កំណត់ចគរលើយរួយចន្សរីោរ ( )E ដែលអន្ េរន្៍ចគរលើយគនាោះមាន្ចំណុចររមាគសមើ 5 ម្តង់ 0x =  
គោយចគរលើយចន្សរីោរ ( )E ដែលអន្ េរន្៍ចគរលើយគនាោះមាន្ចំណុចររមាគសមើ 5 ម្តង់ 0x = គនាោះគយើងបាន្ 
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' 0 0 2 3 0

y A B
B

y A B

= + =  − 
  = − 

= + = 

 

5 5 5 10 5A B A A+ =  = − = − = −  
ែូចគន្ោះ 2 35 10x xy e e= − + ។ 

VI.(៣០ពិន្ទុ)  
 ១.គេមាន្សរីោរគអលីរ ( ) :E  2 24 4 8 4 0x x y y+ + − + = ។  
  ក.ចូរសរគសរសរីោរ  គៅជាទម្រង់សដង់ោ  

  
( ) ( )

( ) ( )

( ) ( )

2 2

2 2

2 2

2 2

4 4 8 4 0

4 4 4 4 2 1 0

2 4 1 4

2 1
1

4 1

x x y y

x x y y

x y

x y

+ + − + =

 + + − + − + =

 + + − =

+ −
 + =

 

• រួចកំណត់ ផ្ចិត កំពូល ន្ិង កំណំុររស់គអលីរ 

គោយសរីោរមាន្ទម្រង់សដង់ោ ( ) ( )
2 2

2 2
1

x h y k

a b

− −
+ = គនាោះសរីោរគអលីរមាន្អ័កាសធំជាអ័កាសគែក 

គៅគយើងបាន្ 2 2 2 24 2, 1 1; 4 1 3a a b b c a b=  = =  = = − = − =  
ផ្ចិត ( ) ( ), 2,1I h k I= −  

កំពូល ( ) ( ) ( ) ( )1 1 2 2, 0,1 ; , 4,1V h a k V V h a k V+ = − = −  

កំណុំ ( ) ( ) ( ) ( )1 1 2 2, 2 3,1 ; , 2 3,1F h c k V F h c k V+ = − + − = − −  
   



ខ.សង់ម្ោរចន្គអលីរគន្ោះ 

 

២.ក.រង្ហាញថ្ម្តីគោណ ABCជាម្តីគោណសរ័ងាស 

 តាររូររន្ត ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

, ; ;B A B A B A B A B A B AAB x x y y z z AB x x y y z z− − − = − + − + −  

 ( ) ( )
2 2 21,1,0 1 1 0 2AB AB AB−  = − + +  = ឯកតាម្រដវង      

( ) ( )
2 2 21,0,1 1 0 1 2AC AC AC−  = − + +  = ឯកតាម្រដវង       

( ) ( )
22 20, 1,1 0 1 1 2BC BC BC−  = + − +  = ឯកតាម្រដវង       

គោយ AB AC BC= = នាំគអយម្តីគោណ ABCជាម្តីគោណសរ័ងាស។      

 ខ.េណនាផ្លេ ណចន្វ ិចទ័រ n AB AC=   

 1 1 0

1 0 1

i j k

n AB AC i j k=  = − = + +

−

             

 ែូចគន្ោះ ( )1,1,1AB AC ។ 

សរីោររលង់ ( )ABC មាន្រាង 0ax by cz d+ + + = ដែល ( ) ( ), , 1,1,1n a b c n=      

( ) : 0ABC x y z d+ + + = គោយ ( ) 1 0 0 0 1A ABC d d  + + + =  = −      

ែូចគន្ោះ សរីោររលង់ ( )ABC េឺ 1 0x y z+ + − = ។           

េ.ចមាងាយពីចំណុច ( )0,1,1D គៅរលង់ ( )ABC  

 ចមាងាយពី ( ), ,A A AA x y z គៅរលង់ ( ) : 0ax by cz d + + + = មាន្រូររន្ត ( )
2 2 2

,
A B Bax by cz d

D A
a b c


+ + +

=
+ +

 

 ចមាងាយពី ( )0,1,1D គៅរលង់ ( ) : 1 0ABC x y z+ + − =  



មាន្រូររន្ត ( )
2 2 2

0 1 1 1 3
,

31 1 1
d D ABC

+ + −
= =

+ +
ឯកតាម្រដវង      

VII.(៣៥ពិន្ទុ) គេឲាយ ( )f x ជាអន្ េរន្៍កំណត់ចំគ ោះ 0x  គោយ ( )
ln

1 2
x

f x
x

 
= +  

 
គ ើយមាន្ម្ោរ ( )C ។ 

 ក.េណនា ( )
0

lim
x

f x
+→

ន្ិង ( )lim
x

f x
→+

 

 ( ) ( )
0 0

ln
lim lim 1 2 1 2
x x

x
f x

x+ +→ →

  
= + = + − = −  

  
 

( )
ln

lim lim 1 2 1
x x

x
f x

x→+ →+

  
= + =  

  
  ពីគម្ ោះ ln

lim 0
x

x

x→+
=  

• រួចកំណត់សរីោរអស ីរតូតឈរ ន្ិង គែកចន្ម្ោរ ( )C  
គោយ ( )

0
lim
x

f x
+→

= −នាំឲាយ 0x =  អស ីរតូតឈរ 

គោយ ( )lim
x

f x
→+

= +នាំឲាយ 1y =  អស ីរតូតគែក 

 ខ.េណនា ( )'f x  ន្ិង សិកាាសញ្ញាចន្ ( )'f x  

( )

( )
( )

2 2 2

ln
1 2

1
lnln ' ' ln 1 ln

' 2 2 2

x
f x

x

x xx x x x xxf x
x x x

 
= +  

 

 −−  −
 = =  =  

 

 

 ែូចគន្ោះ ( ) 2

1 ln
' 2

x
f x

x

−
=  ។ 

• សង់តារាងអគេរភាពចន្ ( )f x ។ 

( ) ( )2

2

1 ln
' 2 , : 0 'f

x
f x x D x f x

x

−
=       យកសញ្ញាតារ 1 ln x−  

គរើ 1 ln 0 ln 1x x x e−       

គរើ 1 ln 0 ln 1x x x e−       
គរើ 1 ln 0 ln 1x x x e− =  =  =  

  
 
 
 

ចំគ ោះ ( ), ' 0x e f x= = គ ើយវរដូរសញ្ញាពី + គៅ −នំាឲាយអន្ េរន្៍មាន្អតិររមាម្តង់ 

( )
ln 2

1 2 1 1 0.7 1.7
e

f e
e e

= + = + = + =  

  
 
 
 
 
 
 

x

( )'f x

0 +

+ −0

e

x

( )'f x

0 +

+ −0

e

( )f x
−

1.7
1



េ.កំណត់កូអរគោគន្ចំណុចម្រសពវ A រវាងម្ោរ ( )C ន្ិង រនាទាត់ ( ) : 1D y =  

កូអរគោគន្ចំណុចម្រសពវ A រវាងម្ោរ ( ) ( )
ln

: 1 2
x

C f x
x

 
= +  

 
ន្ិង រនាទាត់ ( ) : 1D y =  

ln ln
1 2 1 2 0 ln 0 1

x x
x x

x x

   
 + =  =  =  =   

   
 

ែូចគន្ោះ ចំណុចម្រសពវ A រវាងម្ោរ ( )C ន្ិង រនាទាត់ ( )D េី ( )1,1A  

 ឃ.កំណត់សរីោររនាទាត់ ( )L ដែលរ ោះន្ឹងម្ោរ ( )C ម្តង់ចំណុច A  
 សរីោររនាទាត់រ ោះដខាសគោង ( )C  មាន្រាង ( )( )0 0 0'y f x x x y= − +  

 សរីោររនាទាត់រ ោះម្តង់ ( )1,1A គនាោះគយើងបាន្ ( ) ( )0 0 2 2

1 ln 1 ln1
1, 1; ' 2 ' 1 2 2

1

x
x y f x f

x

− −
= = =   =  =  

 ( )2 1 1 2 2 1 2 1y x x x= − + = − + = −  

  ែូចគន្ោះ សរីោររនាទាតរ់ ោះ 2 1y x= − ។ 

 ង.េណនា 1

2
f
 
 
 

។ សង់រនាទាត់ ( )L អស ីរតូត ន្ិង ម្ោរ ( )C គៅកនុងតម្រ យដតរួយ 

 
1

1
ln

1 21 2 1 4ln 2 1 4ln 2 1 4 0.7 1.8
12

2

f −

 
  

= + = + = − = −  = −  
   

 

 

 
 
 

 


